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Maximierungsproblem des Haushalts

Haushaltsoptimum =

@ Giiterkombination, die den
Nutzen des Haushalts
unter Einhaltung seines Budgets maximiert:

U Gae)

u.d. N. pix1 + poxo < m

bzw. bei Anfangsausstattung

u.d. N. p1x1 + poxo < prwi + ppw»
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Maximierungsproblem des Haushalts

Problem
Welche Giiterkombination ist das Haushaltsoptimum?
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Maximierungsproblem des Haushalts

, Haushaltsoptimum:
Wihle ein Giiterbiindel auf der
@ hochsten (Maximierung)

@ erreichbaren (innerhalb des
Budgets)

Indifferenzkurve!
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Vier Maximierungsprobleme

Sind die Punkte

A oder B bei

\Indiﬁbrenzkurve monoton en

«, Praferenzen
optimal?

\\B

Indifferenzkurve

(a) Ty

Indifferenz
kurve

Indifferenzkurve
_— —

(c) zy (d) T,
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Marginale Zahlungsbereitschaft MZB versus

marginale Opportunitdtskosten MOC

e Marginale Zahlungsbereitschaft:
Auf wie viele Einheiten von Gut 2 kann der Konsument beim
Konsum einer zusitzlichen Einheit von Gut 1 verzichten, damit
er zwischen beiden Giiterbiindeln indifferent ist?

e Marginale Opportunitdtskosten:
Auf wie viele Einheiten von Gut 2 muss der Konsument beim

Konsum einer zusatzlichen Einheit von Gut 1 aufgrund der
Budgetrestriktion verzichten?
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versus MOC

Steigung/der
Indifferenzkurve TMBudgetgeraden
IK BG
d. d.
z, MzB =2 5> %2~ oo
T, 2,
\ Erwerbvon(.l..
MZB AN
N 1[Einheit
I]W oC N von[Gut[1
1[Einheit \ MOC
von Gut1 \ MZB
Verzicht aufl... \ \

T

Also: Es lohnt sich, den Konsum um eine Einheit auszudehnen.
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MZB versus MOC

MRS > MOC => erhthe x; (falls moglich)

T,

Budgetgerade

Indifferenzkurven

Haushalts[] T
optimum
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Streng konvexe Praferenzen
Cobb-Douglas-Nutzenfunktion

@ MRS = MOC
i
Q@ pixi+pxo=m
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Streng konvexe Praferenzen

Cobb-Douglas-Nutzenfunktion

Bei Cobb-Douglas-Nutzenfunktionen U (x1, %) = xix; ~? lautet das
Verhiltnis der Grenznutzen

U —1.1-
Caa . % 7 x a
MRS = 50 = A aywx®  xi—2
0 (1—a)xix 1

Zwei Gleichungen mit zwei Unbekannten liefern das
Haushaltsoptimum:

m
x{ = a—
! P1

m
X, = (1—a)—
= -2
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Streng konvexe Praferenzen
Cobb-Douglas-Nutzenfunktion

Olaf hat die Nutzenfunktion U (D, C) = v/ DC
@ D = Anzahl der Diskobesuche pro Monat und

o C = Anzahl der Konzertbesuche pro Monat
Das Budget ist durch

@ pp = € 2,00/ Diskobesuch,

@ pc = € 4,00/ Konzertbesuch und

e m=€64,00
gegeben.

Anstelle von U (D, C) = /DC auch (U (D, C))* = DC méglich?
Bestimmen Sie die von Olaf nachgefragten Mengen!
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Konkave Priferenzen

T,

MZB <MOC

@ MRS > MOC = erhdhe x; (falls moglich)
e MRS < MOC = reduziere x; (falls moglich)
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Konkave Priferenzen

konkretes Beispiel
U (x1, %) —X —i—x2

Die Erhéhung des Konsums von Gut 1 erhéht den Nutzen, falls

X: 2x —3“
1 1 X1
—=_—==-= MRS > MOC = —
X 2x 37% >

gilt. Also (fast immer) Randlésungen:

) 1< p

cmn = {(29).02)} n-r
0.2

Harald Wiese (Universitat Leipzig) Das Haushaltsoptimum



Perfekte Substitute

graphische Lésung

Z,
MZB < MOC

Zy

MRS < MOC => reduziere x; (falls moglich)
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Perfekte Substitute

analytische L&sung

U(X1,X2) =ax31+bo mta>0und b>0

Die Erhéhung des Konsums von Gut 1 erhéht den Nutzen, falls

2 _ MRS > Moc =P
b P2

gilt. Also (fast immer) Randlésungen:

m. a~ P
p1 ) b>P2
x*(m,p) = (15——x1)61R2+:x16[0,pﬂ1” g=12
a_p

P2 b P2
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Perfekte Komplemente

)

Ty

© Eckpunkte bestimmen!
|
Q pixat+pxa=m
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Perfekte Komplemente

U(Xl, X2) = min(axl, bX2)

@ Eckpunkte

!
ax] = bxp oder

1 a
XQZEX1

o Budgetgleichung

! a a
m = p1x1 + p2xo = p1x1 + P25X1 = x1(p1 + EPz)

o Fiir das erste Gut erhilt man so

x{ = m
1 — — 3 _ -
p1L+ Zp2
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Haushaltsoptima

Bestimmen Sie Haushaltsoptima bei variablem Einkommen m

o fiir die Nutzenfunktion U (x1, %) = 3x% + x2 und die Preise
pr=1und pp = 2;

@ fiir lexikographische Praferenzen mit 1 als wichtigem Gut und
die Preise py = 2 und py = 5;

e fiir die Nutzenfunktion U (x1,x2) = x1 + 2x2 und die Preise
p1=1und pp =3;

o fiir die Nutzenfunktion U (x1, x2) = min (x1,2x2) und die Preise
p1 =1 und pp = 3!
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Maximierungs- und Minimierungsproblem

@ Minimierung: Finde das
Giiterbiindel, das die
Ausgaben, die fiir ein
vorgegebenes Nutzenniveau
notwendig sind, minimiert.

@ Maximierung: Finde das
Giiterbiindel, das den Nutzen
bei gegebener Budgetlinie
maximiert!

T, Indifferenzkurvelmit
\/ Nutzenniveau U

Budgetgeradeliit
Einkommen m

Ty
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Die Ausgabenfunktion

e(pLp2U)i=  min  (poa+poc)

_X1,X2
mit U=U(x1,x2)

Haushaltsoptimum: kompensierte Nachfrage
Xl (pl'pZ'U) und X2 (p11p21U)

Kompensiert: Um bei Preiserh6hungen das Nutzenniveau zu halten,
ist das Einkommen kompensierend zu erhéhen.
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Die Ausgabenfunktion

Funktion Argumente Optimum

Nutzenfunktion Giitermengen, xt (Pt p2,m),
Budget X (p1, p2, m)

Ausgabenfunktion Nut.zennlveau, X1 (p1, P22) :
Preise X2 (p1, p2, U)
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Die Ausgabenfunktion

@ X; und x, = Hicks’sche Nachfrage (kompensierte Nachfrage):
gibt an, mit welchem Giiterbiindel ein angestrebtes
Nutzenniveau mit geringstmoglichen Ausgaben erreicht wird.

@ x; und x, = Marshall’'sche Nachfrage:
gibt an, mit welchem Giiterbiindel das maximale Nutzenniveau
bei gegebenem Einkommen erreicht wird.

o Fast immer gilt:

xt (p1, p2, € (p1,p2, U)) = x1 (P1, p2, U) .
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Die Ausgabenfunktion

Problem

Bestimmen Sie die Ausgabenfunktion fiir die
Cobb-Douglas-Nutzenfunktion U (x1, x2) = x{x3 2 mit 0 < a < 1!
Geben Sie auch die Giitermengen an, die bei einem vorgegebenen
Nutzenniveau die Ausgaben minimieren! Hinweis: Sie kénnen mit den
Giitermengen xi = a1 und x5 = (1 — a) * arbeiten. Wahlen Sie
den Ansatz U = U (x{,x5) und ermitteln Sie das Budget

m=e (pl, P2, U) , das fiir den vorgegebenen Nutzen U notwendig ist!

vy
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Ubungen |

Aufgabe D.9.1.

Ein Viehziichter lebt von Milch (Gut 1) und Brot (Gut 2). Er melkt
jeden Tag seine Kuh und erhilt dabei 10 Liter Milch, mit denen er
auf den Markt geht, um Brot einzutauschen. Seine Nutzenfunktion ist
U(x1, x2) = Inx; 4+ 3Inx2, wobei x; und xo den Konsum an Milch
und Brot bezeichnen. Auf dem Markt betrdgt der Preis fiir einen Liter
Milch 1 Taler, fiir einen Laib Brot 5 Taler. Wie viel Milch und wie viel
Brot konsumiert der Viehziichter taglich?

Aufgabe D.9.2.

Ein Haushalt mit der Nutzenfunktion U(xi, x2) = /x1 + 2/x2 gibt
sein gesamtes Einkommen m = 16 fiir die beiden Giiter mit den
Preisen py = 1 und pp = 4 aus. Bestimmen Sie das
Haushaltsoptimum!
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Ubungen I

Aufgabe D.9.3.
U(x1,x) = min (xi, 2x2)
m=15 p1 =2 und pp =
Haushaltsoptima!

Aufgabe D.9.4.

U(Xl, X2) = 2x1 + 4x
m=2_8, py =2und pp =4
Haushaltsoptima!

Aufgabe D.9.5.
U(x1,x) =Inx1 +x
m, plundpgmltp >1
Haushaltsoptima!
Ausgabenfunktion!
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